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Példamutato példatar

A kodnyvet mar kissé ijesztd cime is kiemeli a szokasos feladatgydjtemények sorabdl,
és hogy valéban kiemelked6, azt bizonyitjak a koncepciézusan szerkesztett, alaposan
atgondolt feladatok. Bonifert Domonkos Néhany problémaszituacié matematikabdl
cimd munkéjaban a példédkat nem annyira téméjuk, hanem a megoldas soran
alkalmazhatd médszerek szerint csoportositotta — j6 didkok és j6 tanarok szamara.

Mit varunk egy ilyen példatartél? Elsésorban azt, hogy gondolkodasi mintakat
mutasson. J6 feladatokat vélasztva, azokat megfeleléen vizsgélja. J6 feladathoz
altaldban nem egy médon lehet hozzéjutni. Egy j6 feladat tetsz6legesen tovabbfejleszt-
heté. A szerzék itt rendszerint nehéz vélasztas elé kerulek, mert nem minden, altalunk
ismert megoldast tudnak bemutatni, ami a tanulék szamara természtes gondolatbdl
indul ki, vagy valami olyan otletet tartaimaz, amely bar nem annyira kezenfekvl, mégis
tanulsdgos. Az utébbinal az a kérdés merdul fel, hogy ilyen honnan juthat az ember
eszébe?

Példaként vegylk a szamtani és mértani kozépre vonatkozé egyenibtlenséget:
a,,8,,...,8, pozitivszamok és n=2, akkorva,-a,-...-a, < (a;+a,+...+a,)n. Atanulok
legtébbszor azt javasoljak, hogy prébaljuk meg teljes indukciéval. Ez jarhaté at; n=2-re
kénnyd belatni az allitast, és feltéve, hogy igaz az egyenliétienség n-re, megmutatjuk,
hogy igaz n+1-re is, de ez elég bonyolult szdmolassal jar. Kdnnyebb 2K-rél 2k*1-re
kdvetkeztetni, és azutan n+1-rél n-re ,visszalépni”. De ezt a tanulékbdl , kihuzni” sokkal
nehezebb! Emellett aztan ismer a kényviré néhany mas, kulénbozd otletekbdl kiinduld
bizonyitast is. Mit irjon le? Mit részesitsen elényben? Bonifert Domonkos a szamtani
és mértani k6zépre vonatkoz6 egyenlétlenséget egy Gnmagaban is rendkivul érdekes
észrevétel segitségével targyalja: ha a,,a,,...,a, €s by,b,,...,b, pozitiv valés szamokbdl
allé két szam n-es; legyen c4,C,,...,C, a by,b,,...,b, tetszélegesen valasztott permuta-
cibja és képezzik a kovetkezé Osszeget: a;cy +a,C, +...+a,C,, . Ez az 6sszeg akkor
lesz maximalis (minimalis), ha az a,,a,,...,a, s ¢4,C,,...,C, egyenléen (ellentétesen) van
rendezve. Ennek bizonyitasa tanulsagos és messzire mutatd. Nagyon lényeges, hogy
tudjuk, hogy létezik maximum, hiszen a tekintett 6sszegre véges sok lehetéség van,
és ezek kdzott mindig van legnagyobb és legkisebb. Ezutén azt mutatja meg a szerzo,
hogy ha az aj,a,,...,a, €s c4,C,,...,C, Nnem egyeniéen vannak rendezve, akkor az aC,
+ a,Cc, + ... + a,C,, 0sszeg, a c-k més sorrendjét véve novelhetd, kovetkezésképpen
nem lehet maximalis. Ez a gondolatmenet masutt is alkalmazhatd, hiszen nevezetes
problémakkal kapcsolatban tobb hasonlé szerkezetd bizonyitas fordul elé a matematika
torténetében. llyen dolgokat kell a j6 feladatgyujteménybe beletenni, és ebben a
kbnyvben sok ilyen taldlhaté. Az el6bbi eredmény alkalmazasaként, megfelelGen
valasztott szam n-esekkel, nagyon réviden megkapjuk a szamtani és mérntani kbzépre
vonatkoz6 egyenlétlenséget. (Kar, hogy az imént felvazolt szélséénték-probléma
targyalaséban eliras van, bér (j kiadas esetén kénnyen javithatd.)

Ha a tanér feldolgozza az el6bbi kérdést, akkor — tanuléktél fuiggben — a szamtani
és mértani kozépre vontakozd egyenlStlenség elé nyilvanvaléan be fog iktatni
Jlépcséket”, egyszerlbb feladatokat.

A j6 példatéar fontos tulajdonsédga, hogy vannak benne jé feladatsorok, egymasra
épul6 példak, némelyik tobb megoldéassal. llyen is sok talalhaté a gyGjteményben. Egyik
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kedvencem a harmonikus sor divergencidja (persze igy nincs kimondva) kuldnb6z6
becslésekkel. A ,magasabb” matematika szempontjab6l rendkivul lényeges, hogy a
tanul6kat hozzaszoktassuk az ilyen becslésekhez.

Hadd jellemezzem a konyvet még egy nagyon érdekes feladatcsokor egyik
példajavall Tekintsiink egy egységnyi oldalu szabalyos haromszéget! Az oldalait osz-
szuk harom egyenlé részre, majd a k6zépsé szakaszok f6lé rajzoljunk egyenid oldalt
haromszégeket! Hagyjuk el a kozépsé szakaszokat! Igy olyan sokszéget kapunk,
amelynek minden oldala egyharmad. Ezt az eljarast n-szer megismételve hatarozzuk
meg a kapott sokszég oldalainak hosszat, szamat, kertletét és teruletét!

A szerzd a pontos vélasz utdn megallapitja, hogy a sokszog kerulete n novelésevel
akarmilyen naggyétehetd, tertlete viszont korlatos. A megjegyzésben mar hatarérntékrol
is szé esik. A tanar feladata elddnteni, hogy a tanuldk szintjétdl figgéen hol kell megalini
a vizsgalédasban. Szép, rendkivul érdekes feladat, ami j6I elékésziti a hatarénék
korantsem koénnyu fogalmat.

Ezek alapjan mondhatjuk, hogy ez a feladatgyjtemény nagyon hasznos a tanulok
rendszeres gondolkodasra nevelésében, és tobb, késébb fontossa valé fogalom
gyOkerének ellltetésében. Felhivom a figyelmet a feladatokhoz kapcsolédo, pedago-
gusi tapasztalatot rogzitd megyzések fontossagara.

Ajanlom a kényvet minden altalanos és kozépiskolaban tevekenykedd matematika-
tanarnak és érdekl6dd diaknak — biztosan haszonnal forgatjak majd.

Bonifert Domonkos: Néhany problémaszituacié matematikabél. MOZAIK Oktatasi Studio,
Szeged, 1992.

PINTER KLARA

,Mondd mama, a magyar nyelvet
te talaltad ki?”

Furcsa konyv Szépfalusi Istvan ,Lassatok, halljatok egymast!” cimi muive. Ha
szociol6giaként olvasom, elborzadok. Ugy Ir az Ausztridban €16 magyarokrdl, hogy
vizsgalati mintaja a magyarul beszéid evangélikusok egy sajatos csoportja, azok, akik
hajlanddak voltak kérdSivére valaszolni. Raadasul a kérddiv is hagy kivannivalét maga
utan, mert azt feltételezi, hogy kitoltdi agostai evangélikus hitvallasu aktiv hivék.

Ha szociografianak tekintjuk, akkor kissé vaskos és nehézkes; tul sok a tablazat, a
dokumentum es a magyarazé betét. Az elkényeztetett magyar olvasé a szociogréfiatol
olvasmanyossagot és szépirodalmi megformaltsagot var.

Ha azonban annak tekintjuk, ami: egy tudds és ambicidzus lelkész kérddivvel
kombinalt csaladlatogatasaibél szlletett kdnyvnek, amelyben a tényszer( adatokat
j0izG beszeélgetések egészitik ki, és amelyben a rabizott nyéjat j6I ismerd, kellemesen
fogaimazé értelmiségi okos reflexidi taldlhatok — nos, akkor kitind olvasmany.

Ha lenne Ausztria felfedezése sorozat, abban lenne e kétet helye, hiszen elsésorban
az osztrak létrél sz6l mai olvaséknak. A beszélgetSpartnerek donté tobbségében
semmiféle gorcsét nem okoz, hogy 6k magyarul is beszél osztrék &llampolgarok.
Eletviteliik, életmddjuk és életszinvonaluk tekintetében is osztrdkok, semmi nem
emlékeztet a magyar viszonyokra. A magyar olvasé az Ausztridban él6 csaladok
mindennapi gondjaiba kap bepillantast - a hetvenes években —, s ha &szinte akar lenni.
akkor irigykedik. Kiegyensulyozott, békés polgéri 16t nyomairdl arulkodnak a beszél-
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